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 Trong dạy toán, việc rèn luyện các thao tác tư duy cho học sinh có vai trò 
rất quan trọng trong việc phát triển năng lực tư duy cho người học. Bài báo 
này trình bày về vấn đề rèn luyện các thao tác tư duy đặc biệt hoá, tương tự 
hoá, khái quát hoá cho học sinh trong dạy học phương trình nghiệm nguyên 
ở trường phổ thông.  

Từ khóa: 

Đặc biệt hoá, tương tự hoá, 
khái quát hoá, phương trình 
nghiệm nguyên. 

 

 

1. MỞ ĐẦU:  

Môn Toán là một trong những môn học có vai 
trò quan trọng trong việc phát triển tư duy cho học 
sinh. Vì thế, người giáo viên trong khi dạy học toán, 
ngoài việc cung cấp các kiến thức toán học cơ bản 
thì việc rèn luyện các thao tác tư duy cho học sinh là 
rất cần thiết. Theo G.Polya [4] và các tác giả trong 
[2], [6], [7] thì các thao tác tư duy bao gồm: phân 
tích, tổng hợp, so sánh, khái quát hoá, trừu tượng 
hoá, tương tự hoá, đặc biệt hoá. Các thao tác tư duy 
này còn được Nguyễn Bá Kim [2] và một số tác giả 
khác gọi là những hoạt động trí tuệ cơ bản. Trong 
quá trình dạy học toán, chúng tôi nhận thấy việc sử 
dụng thành thạo các thao tác tư duy khái quát hóa, 
đặc biệt hóa, tương tự hóa có thể vận dụng để dự 
đoán được kết quả bài toán, tìm phương hướng giải 
bài toán hoặc để mở rộng, đào sâu và hệ thống hóa 
kiến thức. Từ những bài toán đã cho học sinh có thể 
vận dụng khái quát hóa, đặc biệt hóa, tương tự hoá 
để đề xuất và giải những bài toán mới, hình thành 
những tri thức mới. Các thao tác tư duy này kích 

thích người học tìm tòi, khám phá, phát triển khả 
năng phán đoán, tưởng tượng…Trên cơ sở đó học 
sinh sẽ hiểu vấn đề sâu sắc hơn, toàn diện hơn, mở 
rộng được vốn kiến thức của mình và là tiền đề để 
hình thành tư duy sáng tạo cho người học. 

Phương trình ngiệm nguyên là một trong các 
dạng toán khó ở phổ thông và thường xuất hiện 
trong các kì thi học sinh giỏi các cấp. Các bài toán 
về phương trình nghiệm nguyên rất đa dạng và chỉ 
một số ít bài toán có phương pháp giải tổng quát, 
còn lại mỗi bài toán lại có cách giải khác nhau. Do 
đó khi giải toán về phương trình nghiệm nguyên, đòi 
hỏi người học phải có kiến thức, kỹ năng tốt và khả 
năng vận dụng kiến thức linh hoạt. Vì thế trong khi 
dạy học về phương trình nghiệm nguyên, giáo viên 
có thể rèn luyện các thao tác tư duy cho học sinh để 
phát triển năng lực tư duy cho người học. Trong bài 
báo này, chúng tôi đề cập đến vấn đề rèn luyện các 
thao tác tư duy: đặc biệt hoá, tương tự hoá, khái quát 
hoá trong dạy học phương trình nghiệm nguyên ở 
trường phổ thông. Nội dung chính của bài báo được 
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trình bày ở Mục 2. Mục 2.1 chúng tôi trình bày về 
rèn luyện thao tác tư duy đặc biệt hoá. Mục 2.2  trình 
bày về rèn luyện thao tác tư duy tương tự hoá và 
Mục 2.3 trình bày về rèn luyện thao tác tư duy khái 
quát hoá. 

2. NỘI DUNG 

2.1. Rèn luyện thao tác tư duy đặc biệt hoá 

Theo G. Polya [4]: “Đặc biệt hoá là việc chuyển 
từ việc nghiên cứu một tập hợp đối tượng đã cho 
sang việc nghiên cứu một tập hợp nhỏ hơn chứa 
trong tập hợp đã cho”. Điều đó cũng có nghĩa là nếu 
một mệnh đề đúng trong trường hợp tổng quát thì sẽ 
đúng trong các trường hợp cụ thể, nếu mệnh đề sai 
trong trường hợp cụ thể nào đó thì mệnh đề tổng 
quát sai. Đặc biệt hoá là chuyển từ cái chung, cái 
tổng quát về cái riêng. Chẳng hạn trong các bài toán 
có chứa các tham số, biến số, ta sẽ đặc biệt hoá nó 
bởi các giá trị cụ thể phù hợp. Hay chúng ta có thể 
chuyển việc nghiên cứu đa giác sang nghiên cứu 
những đa giác đều… Khi giải phương trình nghiệm 
nguyên, không phải bài toán nào cũng giải được một 
cách dễ dàng. Khi đó chúng ta có thể giải bài toán 
trong các trường hợp đặc biệt. Việc xét các trường 
hợp đặc biệt có thể tìm được những gợi ý tốt để tìm 
được phương án giải của bài toán tổng quát, hoặc 
xây dựng được nhiều bài toán đặc biệt hơn. Nhiều 
khi việc giải bài toán trong trường hợp đặc biệt chưa 
giúp ta giải được bài toán đã cho, nhưng việc giải 
được một phần của bài toán cũng rất có giá trị.  

Ví dụ 1: Tìm nghiệm nguyên dương của phương 

trình 1 1 1 1
1 (1)

k k k kx y z t
     với k là số nguyên.  

Giải: Ta xét bài toán trong trường hợp đặc biệt 
 Khi đó bài toán trở thành:   

Tìm nghiệm nguyên dương của phương trình 

2 2 2 2

1 1 1 1
1 (2).

x y z t
     

Vì , , ,x y z t  nguyên dương nên không giảm tính 
tổng quát, có thể giả thiết 1 .x y z t     Đặt 

2 2 2 2

1 1 1 1
.A

x y z t
     

 Nếu thì 
2 2 2

1 1 1
1 1.A

y z t
      Suy ra 

phương trình vô nghiệm. Do đó 2.x   Suy ra 

2 .x y z t     Nếu 3t   thì 2 2 2

1 1 1 1
.

9
A

x y z
     

Mặt khác ta có 2 2 2

1 1 1 1 1 1
, , .

4 4 4x y z
    Suy ra 

3 1 31
1.

4 9 36
A      Do đó phương trình vô nghiệm. 

Vì thế 2.t   Suy ra 2 2.x y z t      Vậy phương 
trình có nghiệm duy nhất , , , 2,2,2,2 .x y z t   

Từ cách giải của bài toán đối với trường hợp đặc 
biệt 2,k   ta có cách giải đối bài toán ban đầu như 
sau: 

* Nếu 0k   thì vế trái bằng 4.  Do đó phương 
trình vô nghiệm. 

* Nếu 0k   thì vế trái là 1 1 1 1
1.

k k k kx y z t
     

Suy ra phương trình vô nghiệm.  
* Xét trường hợp 0.k   

 Vì , , ,x y z t  nguyên dương nên  không giảm tính 
tổng quát ta có thể giả thiết 1 .x y z t      Đặt 

1 1 1 1
.

k k k k
A

x y z t
      

 Nếu 1x  thì 1 1 1
1 1.

k k k
A

y z t
      Suy ra 

phương trình vô nghiệm. Do đó 2.x   Suy ra 

2 .x y z t     Từ đó 1 .k k k kx y z t      

Suy ra
1 1 1 1 4

.
k k k k k

A
x y z t x

      Hay 
4

1 .
kx

  

Điều này tương đương với  4.kx   Do đó 2.k   Vì 

0k   nên 1k   hoặc 2.k   

* Nếu 2k   thì phương trình trở thành 

2 2 2 2

1 1 1 1
1.

x y z t
     Suy ra phương trình có 

nghiệm duy nhất , , , 2,2,2,2 .x y z t   

* Nếu 1k   thì phương trình trở thành 
1 1 1 1

1.A
x y z t

      Lập luận tương tự như trên ta 

có  Nếu 5x   thì 
1 1 1 1 4 4

1.
5

A
x y z t x

        

Do đó phương trình vô nghiệm. Suy ra 1 5.x   

Hay 2,3,4.x   

+ Nếu 2x   thì 1 1 1 1
1.

2
A

y z t
      Suy ra 

1 1 1 1
.

2
B

y z t
      Nếu 2y   thì 

1 1 1 1
.

2 2
B

z t
     

Suy ra phương trình vô nghiệm. Do đó 2.y   Mặt 

khác 1 1 1 3
.B

y z t y
     Vì thế 1 3

.
2 y
  Suy ra 

6.y   Do đó 2 6.y   Hay 3,4,5,6.y    

Xét các trường hợp của y  và lập luận tương tự 
như trên ta được nghiệm của phương trình là các 
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hoán vị của (2,3,7,42), (2,3,8,24), (2,3,9,18), 
(2,3,10,15), (2,3,12,12), (2,4,5,20),  

(2,4,6,12), (2,4,8,8), (2,5,5,10), (2,6,6,6). 

* Nếu 3x   thì 1 1 1 1
1.

3
A

y z t
      Suy ra 

1 1 1 2
.

3
B

y z t
     Do x y z t    nên 3 .y z t    

Mặt khác 1 1 1 2 3
.

3y z t y
     Suy ra 9

.
2

y   Hay 

3,4.y   Xét các trường hợp của y  và lập luận tương 
tự như trên ta có nghiệm của phương trình là các 
hoán vị của 3,3,4,12 , 3,3,6,6 , 3,4,4,6 .  

* Nếu 4x   thì phương trình có nghiệm (4,4,4,4). 

Kết luận:  

- Nếu 0k   thì phương trình vô nghiệm. 

- Nếu 1k   thì phương trình có nghiệm (4,4,4,4) 

và các hoán vị của 

(2,3,7,42), (2,3,8,24), (2,3,9,18), (2,3,10,15), 

(2,3,12,12), (2,4,5,20), (2,4,6,12), 

(2,4,8,8), (2,5,5,10), (2,6,6,6), 

(3,3,4,12), (3,3,6,6), (3,4,4,6). 

- Nếu  thì phương trình có nghiệm (2,2,2,2) 

- Nếu 2k   thì phương trình vô nghiệm. 

Ví dụ 2: Cho k  là số tự nhiên khác 0. Tìm 
nghiệm nguyên của phương trình: 

2( 1)( 2)( 3) * .kx k x k x k x k y         

Giải: Ta xét bài toán với  Khi đó bài toán 
trở thành: Tìm nghiệm nguyên của phương trình 

21 ( 2)( 3)( 4) (**).x x x x y      

Phương trình (**) tương đương với 
2 2 25 4 5 6 .x x x x y      Đặt 2 5 5.a x x    

Khi đó phương trình trở thành 21 1 .a a y    

Suy ra 2 21 .a y   

Do đó 1.a y a y    Vì a y  và a y  là 

các số nguyên nên điều này xảy ra khi và chỉ khi 
1

1

a y

a y

 
  

 hoặc 1
.

1

a y

a y

  
   

 Do đó .a y a y    

Suy ra 0.y   Thay vào phương trình (**) ta có 

1 ( 2)( 3)( 4) 0.x x x x       

Do đó 1, 2, 3, 4.x x x x          

Vậy nghiệm của phương trình là 
1,0 , 2,0 , 3,0 , 4,0 .     

Từ cách giải của bài toán trong trường hợp đặc 
biệt và để ý các nhân tử ở vế trái của phương 
trình có 3 1 2 ,k k k k       ta có cách giải 

bài toán (*)  như sau: 

Phương trình *  tương đương với  

22 2 2 22 3 3 2 3 3 2 .kx k x k k x k x k k y         

Đặt 2 22 3 3 1 , .ka x k x k k t y        Khi đó 

phương trình trở thành 21 1 .a a t    Lập luận 

tương tự như trên ta có nghiệm của phương trình là 
,0 , 1,0 , 2,0 , 3,0 .k k k k        

2.2.  Rèn luyện thao tác tư duy tương tự hoá 

 Theo G. Polya [4]: “Tương tự là một kiểu giống 
nhau nào đó. Những đối tượng giống nhau phù hợp 
với nhau trong một mối quan hệ nào đó”.   

Tác giả Chu Cẩm Thơ trong [5] thì cho 
rằng:“Tương tự là thao tác tư duy dựa trên sự giống 
nhau về tính chất và quan hệ của những đối tượng 
toán học khác nhau”.  

Chúng ta thường xét sự tương tự toán học trên 
các khía cạnh sau: 

- Hai bài toán là tương tự nếu đường lối, phương 
pháp giải quyết là giống nhau. 

- Hai hình là tương tự nếu có nhiều tính chất 
giống nhau hay nếu vai trò của chúng giống nhau 
trong vấn đề nào đó, hay nếu giữa các phần tử tương 
ứng của chúng có quan hệ giống nhau. 

- Nhiều khi trong quá trình mở rộng, những tập 
hợp đối tượng có những thuộc tính tương tự, từ đó ta 
suy đoán những tính chất từ tập hợp này sang tập 
hợp khác. 

 Khi dạy học toán, tương tự là thao tác phổ biến 
mà giáo viên thường dùng để hướng dẫn học sinh 
giải các dạng toán có sự tương đồng về cách giải. Từ 
đó học sinh phát hiện được sự tương tự của các bài 
toán, trên cơ sở đó học sinh rút ra được cách giải 
chung cho cùng một dạng toán. Vì thế, khi giải 
phương trình nghiệm nguyên, giáo viên cần hướng 
dẫn học sinh xét các yếu tố tương tự của bài toán cần 
giải với bài toán đã cho. Nhờ đó, học sinh có thể 
“quy lạ thành quen”, biến đổi bài toán phức tạp 
thành bài toán đơn giản đã biết, từ đó góp phần phát 
triển tư duy cho học sinh trong quá trình học tập. 

Ví dụ 3: Tìm nghiệm nguyên của phương trình 
2 2 23z (*).x y   

Giải: Vế phải của phương trình là 
23 0 mod3 .z  Với mọi số nguyên x, ta có 
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2 0 mod3x   hoặc 2 1 mod 3 .x   Suy ra, với 

mọi số nguyên x, y thì 2 2 0 mod3 ,x y   

2 2 1 mod3 ,x y  hoặc 2 2 2 mod3 .x y   

Do đó để phương trình có nghiệm thì vế trái của 
phương trình là 2 2 0 mod3 .x y   Điều này chỉ 

xảy ra khi và chỉ khi 2 0 mod3x  và 

2 0 mod3 .y   Suy ra 1 13 , 3 .x x y y   Do đó 

phương trình trở thành 2 2 2
1 13 3 .x y z   Suy ra 

2 0 mod 3 .z   Vì thế 
13 .z z   Do đó ta có 

phương trình 2 2 2
1 1 13 .x y z   Lập luận tương tự như 

trên ta có 1 2 1 2 1 23 , 3 , 3x x y y z z    với 

2 2 22 2 2
, ,

3 3 3

x y z
x y z    và với mọi x2, y2, z2 là 

số nguyên. Tương tự ta có phương trình  

2 2 23n n nx y z   trong đó , ,
3 3 3n n nn n n

x y z
x y z     

với xn, yn, zn là số nguyên, với mọi n là số tự nhiên. 
Điều này xảy ra khi và chỉ khi , , 0,0,0 .x y z   

Ngược lại ta thấy 0,0,0  là nghiệm của phương 

trình. Do đó phương trình có nghiệm duy nhất 
0,0,0 .  

Từ Ví dụ 3, giáo viên yêu cầu học sinh giải bài 
toán sau: 

Ví dụ 4:  Tìm nghiệm nguyên của phương trình 
2 2 24z (**).x y    

Học sinh dễ dàng nhận thấy, vế trái của phương 
trình (*) và (**) giống nhau, vế phải của phương 
trình (*) là 24 0 mod 4 .z   Do đó học sinh có thể 

giải tương tự Ví dụ 3 như sau: 

Với mọi số nguyên x, ta có 2 0 mod 4x   hoặc 
2 1 mod 4 .x   Do đó lập luận tương tự như Ví dụ 2 

ta có 0,0,0  là nghiệm duy nhất của phương trình. 

Giáo viên có thể yêu cầu học sinh giải bài toán 
tương tự nhưng ở mức khó hơn. 

Ví dụ 5: Tìm nghiệm nguyên của phương trình 
 . 

Vì n là số tự nhiên khác 0, nên 
12 3 3 mod 4 .n    Do đó 1 2 22 3 z 3 mod 4 .n z    

Suy ra 23 0 mod 4z   hoặc 23 3 mod 4 .z   Mặt 

khác 2 2 0 mod4 ,x y   2 2 1 mod4 ,x y  hoặc 
2 2 2 mod 4 .x y   Do đó để phương trình có 

nghiệm thì vế trái của phương trình là 
2 2 0 mod4 .x y   Lập luận tương tự như hai ví 

dụ trên ta có 0,0,0  là nghiệm duy nhất của 

phương trình.  
2.3. Rèn luyện thao tác tư duy khái quát hoá 

Theo Hoàng Chúng [1]: “Khái quát hoá là dùng 
trí óc tách ra cái chung trong các đối tượng hoặc 
hiện tượng, sự kiện. Muốn khái quát hoá, thường 
phải so sánh nhiều đối tượng, hiện tượng, sự kiện 
với nhau”.  

Tác giả Đào Văn Trung [6] thì cho rằng “Từ 
những sự vật khác nhau, tìm ra những tính chất 
chung của chúng và quy kết lại, phương pháp tư duy 
này gọi là khái quát hoá”. 

Chúng tôi đồng ý với quan điểm của Nguyễn Bá 
Kim trong [3] rằng: có hai dạng khái quát hoá và có 
thể mô tả chúng theo sơ đồ sau:  

 

 

 

 

 

 

 

 

Khái quát hoá từ cái riêng lẻ  
đến cái tổng quát 

 

Khái quát hoá từ cái tổng quát 
đến cái tổng quát hơn 

Khái quát hoá 

Khái quát hoá  
từ cái tổng quát đã biết 

 

Khái quát hoá  
từ cái tổng quát chưa biết 
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Như vậy, khái quát hoá được xem là một thao 
tác tư duy phức tạp, là quá trình bao quát nhiều 
đối tượng khác nhau thành một loại, một nhóm 
dựa trên cơ sở một số dấu hiệu hoặc thuộc tính 
giống nhau sau khi đã gạt bỏ các dấu hiệu khác 
nhau riêng lẻ. Khái quát hoá và đặc biệt hoá là ha i 
thao tác tư duy trái ngược nhau. Nhờ đặc biệt hoá 
học sinh có thể giải được bài toán dễ dàng hơn. 
Nhờ khái quát mà học sinh nhìn nhận vấn đề một 
cách có hệ thống hơn, toàn diện hơn. Thao tác tư 
duy khái quát hoá cũng là một trong các tiền đề để 
học sinh phát triển năng lực tư duy sáng tạo. Do 
vậy, trong dạy học toán, giáo viên nên thường 
xuyên luyện tập cho học sinh khả năng khái quát 
hoá bài toán từ bài toán đã cho.  

Ví dụ 6: Giải phương trình nghiệm nguyên 
3 3 3 2023.x y z x y z       

Giải:  

Phương trình tương đương với  

3 3 3 2023.x y z x y z        

Hay 3 3 3 2023.x x y y z z       

Vì 3 1 1x x x x x     là tích của 3 số 

nguyên liên tiếp nên chia hết cho 3. Tương tự 
3 3,y y z z   chia hết cho 3. Suy ra 
3 3 3x x y y z z      chia hết cho 3. 

Nhưng 2023 không chia hết cho 3. Vì thế phương 
trình vô nghiệm. 

Ta có thể khái quát hoá bài toán theo nhiều cách. 

Cách 1: Theo Định lý Fermat nhỏ “Nếu p là số 

nguyên tố và a  là số nguyên không chia hết cho 

p thì 
1 1pa    chia hết cho p ”. Định lý này có thể 

phát biểu dưới dạng tương đương là  “Nếu p  là số 

nguyên tố và a  là số nguyên bất kì thì pa a  chia 

hết cho p ”.  Do đó ta có ngay bài toán sau:  

 Ví dụ 7: Cho p  là số nguyên tố. Giải phương 
trình nghiệm nguyên 

2( 1).p p px y z x y z p        

Giải: Phương trình tương đương với     

 

Mặt khác , , .p p px x p y y p z z p    với 

mọi .x  Suy ra .p p px y z x y z p      Nhưng 
2 1p   không chia hết cho .p  Do đó phương trình vô 

nghiệm. 

Cách 2: Thay 3 ẩn , ,x y z  trong phương trình 

bằng n  ẩn hoặc thay 2 1p   bằng một biểu thức 

không chia hết cho .p  

Ví dụ 8. Tìm nghiệm nguyên của phương trình 

21! 2! ! .x y     

Giải: - Nếu 1x   thì phương trình trở thành 
21! .y  Suy ra 1.y    Do đó phương trình có 

nghiệm 1, 1 , 1,1 .  

- Nếu  thì phương trình trở thành 
21! 2! .y   Suy ra 2 3.y   Hay 3.y    Do đó 

phương trình vô nghiệm. 

- Nếu 3x   thì phương trình trở thành 
21! 2! 3! .y    Suy ra 2 9.y   Do đó 3.y    Vì 

thế phương trình có nghiệm 3,3 , 3, 3 .  

- Nếu 4x   thì phương trình trở thành 
21! 2! 3! 4! .y     Suy ra 2 33.y   Do đó 

33.y    Vì thế phương trình vô nghiệm. 

- Nếu 5x   thì từ 5!,6!,7!, , !x  đều có tận 

cùng là 0. Do đó  có tận cùng 

là 3. Mặt khác 2y  không có tận cùng là 3. Suy ra 

phương trình vô nghiệm.  

Vậy phương trình có các nghiệm 

1,1 , 1, 1 , 3,3 , 3, 3 .   

Từ Ví dụ 8 chúng ta có thể khái quát hoá bài toán 
theo nhiều cách. 

Cách 1. Cho số mũ của y  là một số chẵn. Ta có 

bài toán sau:  

Ví dụ 9: Tìm nghiệm nguyên của phương trình 
21! 2! ! ,zx y     với z là số tự nhiên khác 0.  

Giải: Ta có  
22 .z zy y   Đặt .zy t  Khi đó 

phương trình trở thành   
21! 2! ! (*).x t     

Lập luận tương tự Ví dụ 3 ta có: 

- Nếu  thì phương trình (*) trở thành 
21! .t  Suy ra 1.t    Suy ra 1zy   hoặc 1.zy    
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+ Nếu 1zy   thì 1y   với mọi z là số tự nhiên 

khác 0 hoặc 1y    với z  chẵn. 

+ Nếu 1zy    thì 1y    và z  lẻ. 

Trong trường hợp này phương trình có nghiệm 
1,1, ,(1, 1, ).z z   

- Nếu  thì phương trình trở thành 
21! 2! .t   Suy ra 2 3.t   Hay 3.t    Do đó 

phương trình vô nghiệm. 

- Nếu 3x   thì ta có 21! 2! 3! .t    Suy ra 
2 9.t   Hay 3.t    Suy ra 3zy   hoặc 3.zy    

Nếu 3zy   thì 3y   và 1;z   Nếu 3zy    thì 

3y    và 1;z   

Vì thế phương trình có nghiệm 
3,3,1 , 3, 3,1 .  

- Nếu 4x   thì ta có 21! 2! 3! 4! .y     Suy 

ra 2 33.t   Hay 33.t    Vì thế phương trình vô 
nghiệm. 

- Nếu 5x   thì từ 5!,6!,7!, , !x  đều có tận 

cùng là 0. Do đó  có tận 

cùng là 3. Mặt khác 2t  không có tận cùng là 3. Suy 
ra phương trình vô nghiệm.  

Vậy nghiệm của phương trình là 
3,3,1 , 3, 3,1 , 1,1, ,(1, 1, ).z z    

Cách 2: Cho số mũ của y  là một số lẻ. Ta có 

bài toán sau: 

Ví dụ 10:  Tìm nghiệm nguyên của phương trình 
2 11! 2! ! ,zx y      với z là số tự nhiên khác 0. 

Giải:  Đặt 1! 2! !.A x    Ta xét trường 

hợp 5.x   

Do 1! 2! 3! 4! 33,     từ 5!,6!, , !x  đều chia 

hết cho 3. Suy ra  

chia hết cho 3. Vì thế 2 1zy   chia hết cho 3. Do 

đó 3.y  Hay 3 .y t  Do đó 2 12 1 33 3 .
zzy t
    

+ Với 5x   thì 2153 3 .17A    không chia 

hết cho 33 .  Suy ra phương trình vô nghiệm. 

+ Với 6x   thì 2873 3 .97A    không chia 

hết cho 33 .  Suy ra phương trình vô nghiệm. 

+ Với 7x   thì 35913 3 .(3.73)A    chia hết 

cho 33 .   Nhưng 3.73  không có dạng 2 1zt   (do 

2 1 3z   ). Suy ra phương trình vô nghiệm. 

+ Với 8x   thì 3 2 75913 40320 3 .3.73 3 .2 .7.5A     

không chia hết cho 33. Suy ra phương trình vô 
nghiệm. 

+ Với 9x   thì  chia hết  cho 33.  

Mà  không chia hết cho 33. Suy ra  

 không chia hết cho 33.  

Suy ra phương trình vô nghiệm. 

Do đó với 5 x  thì phương trình vô nghiệm. Vì 

thế ta chỉ xét các trường hợp 4.x   

- Nếu  thì 2 1 1.zy    Suy ra 1y   với 
mọi z là số tự nhiên khác 0. Vậy nghiệm của phương 

trình là 1,1, .z   

- Nếu 2x   thì 2 1 3.zy    Suy ra 3y   và 

 Vô lý vì  Do đó phương 
trình vô nghiệm. 

- Nếu 3x   thì 2 1 29 3 .zy      Vì 2 1 3.z    

Suy ra phương trình vô nghiệm. 

- Nếu 4x   thì 2 1 33.zy     Vì 2 1 3.z    Suy 

ra phương trình vô nghiệm. 

Vậy phương trình có nghiệm là 1,1, .z   

Cách 3: Cho số mũ của y  là một số bất kì. Ta 
có bài toán sau. 

Ví dụ 11: Tìm nghiệm nguyên của phương trình 
1! 2! ! ,zx y     với z là số tự nhiên khác 0. 

Để giải phương trình này, ta xét các trường hợp 
2 , 2 1.z k z k     

3. KẾT LUẬN 

Nội dung bài báo trình bày vấn đề rèn luyện các 
thao tác tư duy đặc biệt hoá, tương tự hoá, khái quát 
hoá cho học sinh khi dạy học về phương trình 
nghiệm nguyên. Trong bài báo, qua việc phân tích 
một số bài toán giải phương trình nghiệm nguyên, 
chúng tôi đưa ra những gợi ý giúp giáo viên có thể 
rèn luyện các thao tác tư duy đặc biệt hoá, tương tự 
hoá, khái quát hoá cho học sinh nhằm giúp học sinh 
có kỹ năng giải quyết một lớp các bài toán, cũng như 
có thể tự đề xuất các bài toán mới khó hơn. Từ đó 
góp phần phát triển năng lực tư duy cho người học, 
đồng thời nâng cao chất lượng dạy và học ở trường 
phổ thông.  
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